
"הכי טוב שיש"

בעיות קיצון

O כיצד נפתח את לימוד הנושא של בעיות
?קיצון

Oנכיר פתרון בעיות קיצון בדרכים שונות

O א"חדוהאם אפשר גם בלי?



סיפורים על מקסימום ומינימום

בעולם לא קורה "
שום דבר שאין לו  

משמעות של  
מקסימום או 

"כלשהומינימום 

אוילר. ל



שאלת חימום

סובריבוע סוב 
המרכז של נקודת . בשרטוט שלפניכם שני ריבועים

.  של הריבוע הגדולהקודקודריבוע הקטן היא נקודת 
שהשטח  זווית הסיבוב כדי מה צריך להיות גודלה של 

?מקסימלי המשותף לשני הריבועים יהיה 

https://tube.geogebra.org/material/simple/id/2797913


:פ ההוראות הבאות"למחנה עעליכם לבנות שער 
.ABCDהמחנה מגודר בצורת מלבן 

ACעל אלכסון המלבן כלשהי  Pמקמו נקודה 
כך שייווצר מלבן חסום  , מנקודה זו העבירו מקבילים לצלעות המלבן

BEPF  למחנה היא המשולש המבואהBFE
FE, את השער עליכם לבנות כאלכסון המלבן החסום

.הקצר ביותרשאורך השער יהיהכך  Pמצאו את מקומה של הנקודה 

ועוד שאלת חימום

https://tube.geogebra.org/material/simple/id/2862113


הצעות לפתיחת שיעור
בנושא  

בעיות ערך קיצון



"הכי הכי"המחנה -מתוך הפיצוח 

"הכי הכי"המחנה 

http://newhighmath.haifa.ac.il/index.php/2015-05-11-06-53-50/1001-2016-01-18-09-34-29
http://newhighmath.haifa.ac.il/index.php/2015-05-11-06-53-50/1001-2016-01-18-09-34-29




פתרון-





?  איך מתחילים–בעיות קיצון 
2הצעה מס 





http://www.geogebra.org/material/simple/id/2346611


?  איך מתחילים–בעיות קיצון 
3הצעה מס 

בעיה מתפתחת–מתוך הספר ללמוד וללמד אנליזה 





הצעות לפתיחת שיעור
בנושא  

בעיות ערך קיצון

?ואיך אתם מתחילים



א''חדו..... לפני 



נתונה פונקציה ריבועית
ומשפחת פונקציות קוויות 

מה צריך להיות ערך של      על מנת 
שהשטח המוגבל

?יהיה  מינימלי על ידי הפרבולה והישר

32  xy
3y a x 
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גם אחרת( לפתור)אפשר 

IMU conference, Math ED Roza LeikinRoza Leikin



גם אחרת( לפתור)אפשר 

IMU conference, Math ED Roza Leikin

https://tube.geogebra.org/material/simple/id/2885747


בעיית הרון מאלכסנדריה

באותו צד של    B ,Aנתונות שתי נקודות 
על הישר כך Dיש למצוא נקודה . mהישר 

יהיה הקטן BD-וADשסכום המרחקים 
.ביותר

A

B

D

שאלה פילוסופית אחת ושני פתרונות



שאלה פילוסופית אחת ושני פתרונות



שאלה פילוסופית אחת ושני פתרונות

ועוד קצת פרטים



2' משימה מס
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:מהו ערך המינימלי של הפונקציה



?זוכרים את חידון הפונקציות 
הזזה ומתיחה של פונקציה הופכית 

".מרחפת"לפונקציה ריבועית 



2' פתרון משימה מס
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?זוכרים את חידון הפונקציות 
הזזה ומתיחה של פונקציה הופכית 

".מרחפת"לפונקציה ריבועית 



3' משימה מס
3’ משימה מס

:מצא את הערך המינימלי של הפונקציה
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3' פתרון משימה מס
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החופש בבחירת המשתנה החופשי של פונקציית המטרה

519-521עמ–מתוך ללמוד וללמד אנליזה 



פתרונות שונים-משתנים שונים 

'פתרון ג'פתרון ב'פתרון א
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מסייע לתלמידים  בדרכים שונות פתרון בעיות 

ומונע קיבעון ותלות בדרך פתרון  , גמישותלפתח 

להיות לא יעילה במקרים  שעלולה , אחת ספציפית

.  מסוימים

לעתים פתרון של בעיה אחת בדרכים שונות  לכן 

.של מספר בעיותמאשר פתרון תורם יותר 



מבין משולשי ישרי זווית בעלי היקף קבוע מצא  
.משולש בעל שטח הגדול ביותר

𝑃 = 𝑐 1 + 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐𝑜𝑠𝑥

𝑐 =
𝑃

1 + 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐𝑜𝑠𝑥

𝑠 =
𝑐2𝑠𝑖𝑛𝑥𝑐𝑜𝑠𝑥

2
=

𝑐2𝑠𝑖𝑛2𝑥

4
=

𝑃2𝑠𝑖𝑛2𝑥

4(1 + 𝑠𝑖𝑛𝑥 + 𝑐𝑜𝑠𝑥)2



בעיות ערך קיצון דינאמיות

.בבעיה זו יש להתחשב במציאת המקסימום גם בתחום ההצבה של הפונקציה

http://tube.geogebra.org/m/1438233


בעיות ערך קיצון דינאמיות
קיצון-בעית תנועה 

קיצון-וקטורים

קיצון-פונקציה רציונאלית

נפח גליל חסום בחרוט 

https://tube.geogebra.org/m/2363997
https://tube.geogebra.org/material/simple/id/1421819#material/530523
https://tube.geogebra.org/material/simple/id/2886191
http://tube.geogebra.org/material/download/format/file/id/1446345


קיץ , 807שאלון
.4שאלה ,ב"תשע

על המבוססים דינאמייישום ודף עבודה
.שאלה מבחינת בגרות

מרכז המורים

http://highmath.haifa.ac.il/data/worksheets/2012-807-4.pdf
http://tube.geogebra.org/material/download/format/file/id/1440153












בניית מודלים להמחשת פתרונות
יצירתיים בנושא של בעיות ערך קיצון

סעאבנהעבד אל סאלם 

http://www.matmatica.com/shfaiem_conference/matseget.pdf
http://www.matmatica.com/shfaiem_conference/matseget.pdf

